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H^∞の極大イデアル空間の構造

泉池敬司

序*　DをfiU;､川音の肘l'/糊'MAcとし/-/�"　を[)卜のイ[鮮附析旧―放1r?件のなす損とする― /ォ= 1―ド

(,'刈`して, II/IトスLニこhし1¥>z仁l/(ヱ)jはノルムU)射′川を渦f:し//'ゝはBunac:h-J州ほなる.そco卜,

l!/fflh一子川l-x柑ll.を満たL. 〃丸は吋撫鮎=托Ch瑞となる.この冶ぷ己では,ここ―2(〕<!�"―IKJの]―ド

<r>W¥"HOr>吐1]ミ<n¥町Rjと, #帯がl川l―j!主興-]妹をもっている関越ミニついて述べてみたい― ,f5――: i;･二はI―(Ⅹの,経りこ

イデアル空間の解析構造手位相構造,架解析的なアプロ―チからの特異内部関数, H∞のイデア]L韓

"ill二/)いての1川)T･光である　Ml昧あるS,'卜恥ま他にも多くあるか,ここでは'川:'?J蚤Lた―

ま,H00の研究の幕開け

枇の�"1H/,)川―き‖｣一棟Bamu二bJ>!Aに刈Lて,そG')卜の']iにでか､燕ikffj州法倣の取合をWA)で

左す.M(/り⊂.―/ドである―蚊対�"｣HI|/―1+には.4からのt3§j*―tiM%>S入することができる.それはす

P:iヨG:べて0)r∈―Jlに刈―して,/―1"I―�".0)iai放I:/('"-m∈A十,を油紙にするがのム柑H>/:朴こ

ある―弱韓―位相でM(A)はコンパクト鮎鵬dorf響空間に怒る書f^はf∈AのGelfa王-d変換と呼ぼれ,

Banada曜の構造を知るよで重要な役割を果たす*各隅∈M(胡に対して,‡f∈鬼;f^如)-oiほ

Aの極東イデア桝こなり,避にAの榛東イデアルはこのように乗せる―したがってM(AきはAの極

大イデアル空間と呼ばれるt可換Banaclュ喋の典型的な例は関数環である.[!をコンパクトHausdor拝

JJ?―tlfll.C'(吉―?)をその上の―i'Ji?―ilXI―批判りとする-―様ノルムによる恥―l:―FSス―}1喋.4⊂亡:(51)は,KにFd:る2!―!､-二

―t―t､〃==､'―対してj.(I,:)-/--f(u)となるf∈/卜が什[!･―するとき,開放喋と呼ばれる*その小でI―[1―は貼

も輿犠ある関数塀である*可換Batiach∃乳関数環に別､でほG昆melinの率E8盲が良い教科番である*

/*恥∈JJ(=刈Lて,1ドヨ▲/―-/(~o)はJ]fでない束an肘L旧放であるかl:〕,]け(∫/--)co.I―J!二とI")一

視することがで轟Dc尉EH㈲)と考えられる,各f∈H00に対して≠D上で1-1である*つま

Fjfは連続的にDからAjI挿00きに拡張でき,それが伽Ifand変換である"Hcの研究の幕間桝孟,

I朗臼年代の始めに角番先生により提出されたコロナ問題でぁった*`Dを太陽に見立て,コロナ部分

iM(i-r^)＼否があるかど:)が.つまり･D[よM(IJ^)cO川ftで榊軒ごあるか-という糊過てある―1962

年にGt鮮Iestmほぞ疎開嶺を解決Lた*それがIf輔の研究結果の申で,証明のアイデアの深遠さそし

てその穣将影響力を含め≠敢も重要で有名を定理である―

Carlescmのコロナ定理1･1【5トDはA/(7―]∝〉Jlで粥軒ぐある.

-ヰ般の領域に対しても,コロナ問題は設定できる響コロナ問題は総じて難Lくコロナ問題が成立し

ない平面領域の矧ま知られて態噌いL,成立する例屯多くは知られていないE叫―蓋だ多くのコロナ

Itzり拙かぶ榔)tで托されているtとりわけpoly―しIisk,ba11のコロナR!]題はケ経の大きな諜退である-

また(―てi-,rlc､ポUllはTJ&の幸州].',',>;列'n特徴付けを!j.えた卜1].{ヱ丁-i･"⊂DがHr-に対する柵閏一･て〔別で

あるとは.ITiS:oft―淋な抽&曲別Kl‖に対Lて､i(ニ,と)-On(任如)flに対して―)となるf∈//<=

が付if.するときにいう.
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の 関都替環と し て 生成さ れ る .
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が与え ら れた と き
,

H
i X ,
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, . こ王 さ州 川Ii- I .

.l l k く
- f こ
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章二

と来せ る r3呈ヨ.
こ 鍔 そb 笥手鞠 が j と H
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との練れ 具合を濁 る 指標 に怒り , 関数 i E L
00

に対す る情報

を得る こ とが で き る . た とえば
, 単位円周上 の B o u r g a i n 環 辻 C h 姐 g- A J h r sh alま の 定理 に よ っ て ほ ぼ
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C h a 王噂- AII a H S h ai圭の 受理を華8 潤して
声 多くe 3 定理が 縛ら艶 て い る が芦 そg3 率 の ま つ としぞ次 の 蛮習要を

挙をヂる .

定理 2 . 4 t2 93 さ B を D o u gl a s 環とす る
.

B i
,

H
cx 3

の 閉単位嫁が端点をも つ た め の 遂要十労桑掛ま

a - H
滅

弼 と な る補間 B呈a B eh k e 積 あが存在ず る こ とで ある ,

M a r s h al圭 榊 は 主筆76 年にす べ て の B i - h k e 橋よfJ7 生成 さ 鈍 る L
cx 3

の 閉部分環 ほ H
-

と
-

敦ず る

こ とを示した . J o n e s巨凄8i は補間 B王a B Ch k e 積 の 研究蓉通して 2 つ の 閉講を提出 したさ 呈 つ ぼ 鮎宝鑑 S h 急呈i
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j 替える こ とが で き る かとも盲う問題 で ある が
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港

近 G a T n e もt- N i c ol a ti f呈23 に よ軽骨窺約 に解決き艶た . 残 っ て い る の は次 で あ る .

J o n e s の問題 2 息 任意 の B壬 賦 h it e 熟ま確聞 Bl a B C h k e 積 で - 練達駁 で き る か ヲ
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.

-

i . I
-

t
c B

+ c
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灘

ラ W と怒り
, 境界
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